
                      
Rappel : 

𝑺𝒊   �
  𝒇  𝒆𝒔𝒕 𝒄𝒐𝒏𝒕𝒊𝒏𝒖𝒆   𝒔𝒖𝒓 𝒖𝒏 𝒊𝒏𝒕𝒆𝒓𝒗𝒂𝒍𝒍𝒆   𝑰

𝒇 𝒆𝒔𝒕 𝒔𝒕𝒓𝒊𝒄𝒕 −𝒎𝒐𝒏𝒐𝒕𝒐𝒏𝒆 𝒔𝒖𝒓 𝑰
𝒇(𝑰) = 𝑱

  

𝑨𝒍𝒐𝒓𝒔  𝒇  𝒆𝒔𝒕 𝒃𝒊𝒋𝒆𝒄𝒕𝒊𝒗𝒆 𝒅𝒆 𝑰 𝒗𝒆𝒓𝒔 𝑱   

𝒆𝒕 𝒇  𝒂𝒅𝒎𝒆𝒕 𝒖𝒏𝒆  𝒇𝒐𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏 𝒓é𝒄𝒊𝒑𝒓𝒐𝒒𝒖𝒆  𝑱  
𝒇−𝟏
��  𝑰 

𝒕𝒆𝒍𝒍𝒆 𝒒𝒖𝒆 ∶  
         (∀𝒙 ∈ 𝒇(𝑰))(∀𝒚 ∈ 𝑰):𝒇−𝟏(𝒙) = 𝒚 ⟺   𝒇(𝒚) = 𝒙  
  𝑷𝒓𝒐𝒑𝒓𝒊é𝒕é𝒔:  
 ∎ 𝒇−𝟏𝒆𝒔𝒕 𝒅é𝒇𝒊𝒏𝒊𝒆, 𝒄𝒐𝒏𝒕𝒊𝒏𝒖𝒆 𝒆𝒕 𝒔𝒕𝒓𝒊𝒄 −𝒎𝒐𝒏𝒐𝒕𝒐𝒏𝒆  
𝒔𝒖𝒓 𝑱 = 𝒇(𝑰) 𝒆𝒕 𝒍𝒆𝒔 𝒄𝒐𝒖𝒓𝒃𝒆𝒔 �𝑪𝒇 � 𝒆𝒕   �𝑪𝒇−𝟏� 𝒔𝒐𝒏𝒕  
𝒔𝒚𝒎é𝒕𝒓𝒊𝒒𝒖𝒆𝒔 𝒑𝒂𝒓 𝒓𝒂𝒑𝒑𝒐𝒓𝒕 à 𝒍′𝒂𝒙𝒆  (∆)𝒚=𝒙  𝒅𝒂𝒏𝒔   
𝒖𝒏 𝒓𝒆𝒑é𝒓𝒆  𝒐𝒓𝒕𝒉𝒐𝒏𝒐𝒓𝒎é (𝑶; 𝒊; 𝒋).  
 ∎  ∀𝒙 ∈ 𝑰:    𝒇−𝟏�𝒇(𝒙)� = 𝒙 
 ∎  ∀𝒙 ∈ 𝒇(𝑰):         𝒇 �𝒇−𝟏(𝒙)� = 𝒙   
 ∎ 𝒇−𝟏 𝒆𝒔𝒕  𝒊𝒎𝒑𝒂𝒊𝒓𝒆  𝒔𝒊  𝒇  𝒆𝒔𝒕  𝒊𝒎𝒑𝒂𝒊𝒓𝒆 .  
Exercice 1 :  

c-Conclure que : ( ): ( )
4 2

Arctan xx f x π
∀ ∈ = −  

3)En déduire que f  est bijective de   
vers  un intervalle J  à déterminer  et 
calculer 1( )f x−  pour tout x  de J  . 
Exercice 4 : 
Soit f la fonction  définie sur    par : 

     
2

2

1( )
1

xf x Arctan
x

 −
=  + 

  

1) Montrer que : 

  ( ) 2! 0; : ( )
2

x x tanπα α  ∀ ∈ ∃ ∈ =    
   

2) En déduire que :  

      ( )2: ( )
4

x f x Arctan xπ
∀ ∈ = −   

Soit f la fonction  définie par : ( )
1
xf x

x
=

+
  

1) Montrer que  f est bijective de ] [1;I = − +∞  

vers un intervalle J  à déterminer . 
2)Donner le tableau de variation de  1f −  . 

3) Calculer  ( )1f x− pour tout x  de  J . 

Exercice 5 : 
Soit f la fonction  définie sur ∗

   par : 

     
2 1( )

2 2
xf x Arctan

x
π  −

= −  
 

  

1) Montrer que : 

  [ [( )1; : ( ) 2 ( )x I f x Arctan xπ∀ ∈ = +∞ = −   

2) En déduire que  f est bijective de 

[ [1;I = +∞  vers un intervalle J  à 

déterminer . 

3) Calculer  ( )1f x− pour tout x  de  J . 

Exercice 2 : 
Soit f la fonction  définie par : 

      ( ) 1 1f x x x= + − −   
1) Déterminer fD  Pui s calculer lim ( )

x
f x

→+∞
  

2) Montrer que  f est bijective de fD  vers 

un intervalle J  à déterminer. 
3)Donner le tableau de variation de  1f −  . 

4) Calculer  ( )1f x− pour tout x  de  J . 

Exercice 6 : 
Soit f la fonction  définie   par : 

        2

2( )
1

xf x Arctan
x

 =  − 
  

1) déterminer fD  puis  étudier la parité. 

2) Calculer : 
1 1

lim ( ) ; lim ( ) lim ( )
x x x

f x f x et f x
+ −→+∞ → →

   

3) soit [ [ ] [0;1 1;x∈ +∞  ; en posant ( )y Arctan x=   

Monter que 0 1 ( ) 2 ( )
1 ( ) 2 ( )

Si x Alors f x Arctan x
Si x Alors f x Arctan x

≤ =
 = −



 π
  

4) a-Montrer que  g   la restriction de f  
sur ] [1;I = +∞  est bijective de I  vers un 
intervalle J  à déterminer . 
b-Donner le tableau de variation de  1g −   

c- Calculer  ( )1g x− pour tout x  de  J . 

Exercice 3 : 
 Soit f la fonction  définie sur    par : 

    ( )2( ) 1f x Arctan x x= + −

 1) Montrer que : : 0 ( )
2

x f x π
∀ ∈    .

 2) a- Vérifier que : 

       ( ) ( ) ( )2: 1 ( ) 2 ( )x tan f x x tan f x∀ ∈ − =   

   b-En déduire que :    

          ( ) : 2 ( )
2

x x tan f x ∀ ∈ = − 
 



π  

 




